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Arxncrpakr

Pauynapcku cucremu cy 1mocraju He3aMEHJbUBHU JI€0 KUBOTA, CaBPEMe-
sor yoBeka. CKOpPO Ja He 1mocToju 00JIaCT JbYCKE JEeJIaTHOCTH y KOjoj ce
He KOPUCTE PpadyHAPU U HEKU COPTBED CIEINjaTn30BaH 3a TY JI€TATHOCT.
Heucnpasan codreep Mmoxke nzazBaTu 036ubHe IpobJieme, I1a je BeoMa Ba-
JKHO YTBPIUTH Ja Jik je codpTBep ucnpasaH. Tume ce 6aBu Bepudukanmja
codrBepa. JemHa on TexHWKa BepuduUKaimje codTBepa je ancTpaKTHA
uHTeprperanuja. Y OBOM pajy Oulie nmpukazaHa TeOpHjCKa OCHOBa OBe
TEXHUKE MIPOBEPE MCIIPABHOCTHU CO(PTBEPA, KAO U HEKU MPUMEPH.
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1 VYBog

Bepudukanuja copreepa 6aBu ce IpoBepOM Ja JIX JATH CODTBED 3a-
JIOBOJbABA, JIATy CIeNnMUKAIN]Y, OHOCHO Ja JIU Pe3yJITaT pajia copTBEPaA
3a JlaTH yJjia3 ojaroBapa crerudukaiuju codrsepa. Y BepuUdUKAIU]U
codTBepa M3/1Bajajy ce TEXHUKE CTATHIKE U JUHAMHYKE BepuduKalmje
codriepa5]. Texuuke muuamuake Bepudukanmje codbrsepa yTBphyjy uc-
npaBHoCcT codrBepa nokpehyhwu ra, msspmraBajyhu ra m nposepaBajyhu
Jla Ju pe3ynarar oxrosapa crenudukanuju. C apyre crpaHe, TEXHHUKE CTa-
THYKe Bepudmukanuje yrBphyjy mcupaBHOCT codrBepa He mokpehyhu ra,
Beh aHasmm3upajyhiu meros Ko,

Crarruka Bepudukamumja copTepa MO¥XKe Ce BPIIUTH PYYHO — Ipe-
IJIeJIabeM M3BOPHOT KOJa M H-ErOBOM IpPOBEpOM. Pydno BepuduroBaTh
codTBeEp je BeOMa CIIOPO, I1a je MOXKEJHbHO ayTOMATHU30BATH OBaj IIPOIIEC,
yKoJMKO je To Moryhie. Heku om merona koja omoryhasa ayromarusamnujy
poceria Bepudukarmje copreepa jecy GopMaIHu METOIN BepupUKAITje.
DopMaTHI METOIY 3aCHOBAHU Cy Ha TOME J1a Ce YCJIOBH HCIIPABHOCTH COd-
TBEpa MCKa)Ky MaTeMaTUYKUM TBphemnMa Ha (DOPMAHOM je3WKy HeEKe
MareMaTudke Teopuje. MerTom ancrpakTHe HHTEpIpeTanuje je jeman hop-
MaJii MeTos Bepudukaiuje codTBepa U 3aCHOBAH je Ha TEOPHjU allPOKCU-
manwyje [1].

HajzannmpuBuja cBojcTBa mporpamMa Ccy HEOIIy4uBa, Tj. HHuje moryhe
KOHCTPYHUCATH aJI'OPUTAM KOjU UX yTBphyje normyno npenusHo. Ilosnaro
je na je xamrusr npoGuem|!] meomyums. Belinna cpojcrasa mporpama
MOTY C€ CBECTH Ha XaJTHHT mpobseM. Vmak, HEOMIyINBOCT XaJITUHT IIPO-
OJieMma HHUje TIOTIIYHO orpanndasajyha. Mopamo ce oxapehu 3axreBa jia aJ-
TOPUTMOM TOWUYHO UPEUU3HO YTBPJUMO J1a JIX HEKO CBOjCTBO IIporpama
BaXKM WA He. 3aTO je HEeOIIXOIHO BPINUTHU AIPOKCHMAIH]E.

Anpokcumariyje Koje ce BpIlle MOpajy UCIyHaBaTh ciieenn ycIoB: ako
3a KOHKDETaH yJa3 codTBep Jaje CUrypaH OJrOBOpD, OHJA je Y aIPOKCH-
MaIlldju OJITOBOP MOTBPAAH. 10 3HA4YM Ja aKO 3a HEKHU yJa3 IIpOrpaMm He
naje ogrosop (m3mMehy ocrasior 360r Tora IITO Ce HE 3ayCTaBjba), ¥ allPOK-
CAMAIIHjU OTOBOP HE MOXKE CUTYPHO OMTH TTOTBPJAH, A jeé OHJIa OATOBOD
»Moxkma’. Jla 6u ce mojam ampokcumarnuje HOpMan30Bao, IMPBO je IMo-
TpebHO (hOPMAaJIM30BATHU ITOjaM IIPOrpaMa.

2 Ckyn nyrtama mmporpamMa

Hexka je mar jemHocTaBaH mpoOrpaMcKu je3wK, duje cy Hapembe halt,
J10/leJ1a, YCJIOBHU CKOK, yJia3 u u3Jsa3. CKyn oBux Hapea0Ou HeKa je O3HAYeH

ca C.

Hedbununuja 2.1. Ilpotpam je npeciukasBame Prog : K — C| rue je
K={0,1,....,k—1} CN.

pyruMm pedmma, nporpaM mnpejcras/ba Hu3 Hapendou. OBaj Hu3 Ha-
pe/nibu je koHadaH. [IpumKoM U3BpIaBamba IporpaMa, Ijieia ce BPEeIHOCT
6pojaga (pc), kKoju roBopu Koja ce Hapenba caeneha msspmasa. Heka cy
U3pa3u KOjU Ce TOjaBJbyjy y IPOrPaMCKy je3UKy U3pas3u C IeJuM Opoje-
BuMa (Z). Heka p npezcraBiba IpecinKkaBambe IPOMEHBUBUX Y BPEJIHOCTI
(Var — 7). Ono 3a IpOMEH/bUBY T MOXKe NATH HeaedUHUCAHY BPEI-
HOCT, aKoO je U3BpIIeHa Hapeaba nozeine uspasa E/0 npoMeHbuBoj x, rie
je E Heku u3pas, WM ako IPOMEHJbUBOj T HUje JOII yBEK JI0Je/beHa Bpe/l-
voct. Henedbunncana Bpenuoct 6uhe o3nadena ca L. Cware tporpama je
ypeben nap (pc, p). Cemantuka uspasa ce medununine Ha ciaenehn Hauns:



L [z], = p(),
2. [E1 + E2]p, = [Exl, + [E2]p, urn.

CemanTuka Hapenabdbu ce aedUHHUIIE KAO IPECIUKABAIE CTarba IIPorpaMa
(pc, p) y HOBO cTame nporpama (pc’, p’) Tako na BaKwH:

1. axo je Prog(pc) nonena z := E, onma je pc’ = pc+ 1, a p’ ce nobuja
oj1 p nupomeroM x — [E],,

2. ako je Prog(pc) ynas input x, ouga je pc’ = pc+ 1, a p’ ce mobuja
oJl p IPOMEHOM X —> ¥, 38 YHETO v € Z,

3. ako je Prog(pc) ynas print E, ouga je pc’ = pc+ 1, p' = p,

4. axo je Prog(pc) ycnouu ckok if E goto n, ouna je pc’ =n, p' = p,
ako je [E], # 0, a unaue je pc’ = pc+ 1, p' = p.

5. ako je Prog(pc) = halt, onna je pc’ = k, p' = p (napemna mapenba
je BaH JIOMeHa IpeciauKaBamba Prog, mTo 03HaYaBa HEroB Kpaj)

Iowerno crame nporpama je (0, p), rme je p : © — L. Vsspmasame
mporpamMa je Hu3 CTarmba (pc, p) ¥ Taj HU3 Ce Ha3uBa UYWaArOM TUPOTPAMG.
Y 3aBUCHOCTH O/ yJIa3a KOjH 3a/iaje KOPUCHUK, IIOCTOje PA3JIUIATE Iy TAE
nporpama. 3aro he ceMaHTHKa MporpaMa OUTH CKYT H-€TOBUX MyTarba, 33
ce moryhe yia3ze.

3 Amnpokcumamnmja

AKo mporpam 3a/10BOJbaBa HEKO CBOJCTBO, JIOKA3WBaIb€ TOra CBOJU CE
Ha JIOKA3WBAahe UNELEHUIIE JIa CBE MyTarbe MporpaMa 3aJI0BO/baBajy HEKH
ycaoB. la 6u ce To cupoBeso, CKyN IIyTarma IporpamMa ce alUpoKCumupa
0g0370 TaKo 1ITO ce omabepe CKyI KOjU je HAJICKYI CKylla IyTama. PedeHo
je ma 30or HeomIyunBocTH HEje Moryhe anasmsumparu cBojcTBa codrsepa
IIOTITYHO HPEIU3HO, 11a Ce TTOCTaB/ba MMUTAE KOja je aHaJIN3a HPEIrUu3Hu)ja.
OaroBop je J1a je mperu3Huja OHa aHaIUu3a Koja Jlaje Marbu HAJACKYII CKyIIa
Tparosa. CBaka alpoKCHMaIlja CKyIa IIyTamba je KOPeKTHa ako je seha of
HajMambe KOPEeKTHe anpokcuMmalje. Hajumama KOpeKTHa alpOKCHMAIHja
je, HapaBHO, KaJa ce YOIIIIITe He BPIIK allpOKCUMalnja, Beh ce y3uma radan
CKYTI TIyTatba IporpaMa.

Kako rox na ce nipesicraBibajy myTame Nporpama, OJHOCHO CTaba IIPo-
rpaMa, HEOIIXOJHO je IOCTOjame ypehema Ha TOM CKyIly. 3aTo je BarKHO
MMO3HABATH MATEMATUYIKy TeOpHjy O ypehenoctn ckymosa.

3.1 Vpebemwe ckymnoBa
Heduunumja 3.1 (Ilaprujammo ypehen ckyn). Hapyujaaro ypehen ckyu
je ypeben map (5, <), rue je < 6GuHapHa pesanyja 3a KOjy BaXKu:

1. pednekcuBHocT: Va € S,a < a,

2. aHTUCUMETPUYHOCT: Va,b € S,a < bAb<a= a =0,

3. rpausuruBHOCT: Ya,b,c € S;a <bAb<c= a <c.

Hedunumnuja 3.2. Exement c € S je toprea ipanuya ckynma X C S ako
jeVx € X,z < c. Esemenr ¢ € S je gorwa ipanuua ckyna X C S ako je
Vr € X,c < z. Enement ¢ € S je najmara toprwa tpanuya ckyma X C S
aKo je ¢ TOpIba TPaHuIia CKyTa X U 32 CBaKy FOPHy TpaHuiy ¢ € S Baxkn
¢ < . Enement c € S je najeeha gora Tpanuuya ckyna X C S axo je ¢
JIOTha TpaHmIa cKyna X U 3a CBaKy Jomy rpanuiy ¢ € S Baxu ¢’ < c.



Penanuja ypehemwa < He mopa OuTH MOTIyHA, Tj. HUje HEOIXOIHO JIa
BayKM HUjeHa o penanuja a < b, b < a.

Hedunnnmja 3.3 (Pemerka). Pewelka je napuujanHo ypeber ckyn
(L, <) TakaB ;ma 3a CBaka JBa eJEeMEHTa a,b € L ToCToju HajMama Topma
rpanuiia a U b n Hajseha moma rpanuna a [1b. Pemerka ce o3nadyasa ca
(L, <, u,m).

[Ipema nedunnnmju pemerke, 3a cBaku napowianu mojackyn X C L no-

CTOju HajMama ropwma rpanuna. Ojarie cieau 1a OHA MOCTOJU 338 CBaKU
KOHAa4aH HOJCKYT ejeMenaTa. MehyTum, To He Mopa 6uTu ciiydaj 3a bec-
KOHA4HE II0JICKYIIOBE.
Hedunnnmja 3.4 ([lornyna pemerka). ITowTyna pewelrka je mapig-
jamso ypeben ckyn (L, <) rakas ma ceaku nogckyn X C S uma HajMarby
ropwy rpannny UX u majsehy momy rpanunmy MX. Croernujasnno, ckyn L
TaJia uMa Hajsehu enement | = UL u najmamu ejement | = ML. Ilor-
IyHa pereTka ce o3Hadasa ca (L, <, L, T,U,M).

Penanuja < uma cmucao ojpehuBamba Mperu3HOCTH, Tj. ako je a < b,
oHza je a npenmsuuju o b. Ha npumep, unrepsai [a, b] je npenusuuju ox
unTepsana [a’,b'] ako je campxkan y memy, Tj. ako je a = a mub < b, u
Tasia tmmemo [a, b] < [a,b’]. Ha npumep, y ckymy nennx 6pojeBa MOKeMO
OCMaTpaTH TIOTIIYHY peleTKy WHTepBaJsa

{0} U{[a,b]] a < bya € ZU{—o0},b€ ZU{+o0}},

y3 MaJyly 3J0ynoTpe0y HOTaluje Jia U HeorDaHWYeHe UHTepBaJe | — 0o, b,
[a, +oo[ u ] — 00, +00[ o3HauaBamo ca [a,b]. Ty je <=C, U=U, N =n,
1 =0uT=][-00,+00].

Cakymmpajyhia ceMaHTHKa je CeMaHTHUKa KOja padyHa CKyI Moryhumx
nyrtama. Popmasino ce Moxke 1eUHACATH Kao

T, ={s1 = -+ = Sn| 81 je mOUETHO CTAWmE, S; —> Si+1 j€ JO3BOJHEHO }.

Ckyn pocTikHuX crama je Sy, = {s| s1 —» -+ — s € T,}. Ckyn cBux
LyTama U CTamba Cy ypeheme penanujom nakiysuje (C) 1 9uHe KOMIUIETHY
pelIeTKy.

3.2 TaxyaoBe Be3e

Ilojam lasryaoBe Be3e je o1 n3y3eTHOT 3HAYAja 38 TOBE3NBAIbE KOHKPET-
HUX ObjeKaTa ca CBOjUM alcCTpakIimjaMa. Buie o iuMa Moxke ce mponahu

y [2]-

Hedunnnmja 3.5. Heka cy (L1,<1) u (L2, <2) mapuujanno ypebhenn
ckynosu. laayaosa eesa uamehy L1 u Lo je ypebenn map («,7), rae cy
a: Ly — Ly m~y: Ly — L ipeciuKaBarma TaKBa J1a BaXKu

Va € L1,YVy € Lo, a(z) <2 y <= x <1 7(y).

Osnagasa ce ca (L1, <1) < (L2, <2). Hapuujanuo ypeben ckyn (L1, <1)

je Konxpewan, a maprujaaao ypehen ckyn (L2, <2) je atcwupaxwan. Ipe-
CJIMKABAIbE O je aUCWPAKUUJa, a IPECINKABAILE Y je KOHKDeW U3auuja.

Ocobune «o(z) <2 y U B0Oj eKBUBAJICHTHA ocobuHa = <1 Y(y) 3Hade ma
je y mobpa anpokcuManja KOHKpeTHOr cBojcTBa x. IIpu Tome je o) Haj-
npenusHUja anpokcuManuja ¢ € L1y Lo, a exement (y) je Hajuenperm-
3HUjU eJIeMEHT U3 L1 KOju ce MOXKe KOPEKTHO AIIPOKCUMUPATH €JIEMEHTOM
y € Lo.



ITpumep 3.1. Hexka je Z ckyn nesux OpojeBa W HEKa je JaTa IOTIyHA
pemterka P(Z). Jenna ancrpakuuja [3] oBe perierke je perierka caiaprKu
1l,c,T,3acBe c€Z,cypehemem L < ¢ < T. lamyaose Bese cy marte ca:
a@) =1, a{c})=c, a(S)=T

’Y(L) =0, ’Y(C) = {C}, ’Y(T) =S.

IIpumep 3.2. ITapuujanuo ypehenn ckyn P(Z) NoaCKyIOBa CKyIIa IEIUX
GpojeBa MOXKEMO allCTpaxoBaTH Ha OCHOBY 3HAKOBa ejieMeHara [3]. Y oBom
cay4ajy, kKoukperau ckyn je P(Z), a ancrpaktau ckyn je P({—,0,+}).
TasyaoBe Bese cy nmare ca:

a(0) =0,

a(S) = {—,+}, ako S caap:ku M HO3UTHBHE U HeraTusHe Gpojese, a He
CaJIpKU HYILY,

a(S) = {—,0,+}, ako S caapxKu u Hy/Iy ¥ LHO3UTHBHE U HeraTusHe 6po-
jese,

v(0) =0, y({+}) = 10,400, v({0}) = {0}, y({—}) =] — 0,0],

({0, +}) = [0, +00[, v({—, 0}) =]—00,0], v({—, +}) =]—00,0[U]0, +0ocl,
7({_7 07 +}) =1Z.

IIpumep 3.3. Ilapuujanuo ypehenu ckyn P(Z) noacKynoBa CKyIIa IeIuX
6pojeBa MOXKEMO AIICTPAXOBATH Y 3aTBOPEHE HHTEpBaje. Y OBOM CIIydajy
je KoHKpeTHH cKyl je P(Z), a ancTpakTHU CKYII je IOTIyHA PENIeTKA WH-
TepBaJia, onncana HakoH Jedununyje 3.4. [anyaose Bese cy nare ca:
a(P) =0, a(S) = [min S, max S] (axo S Hema Hajmamu, Tj. HajBelin ete-
MEHT, OHJIa je min.S = —0o0, OIHOCHO max .S = +00),

v(S) =S, 3a cee S.

CraB 3.1. Ilap (a,7) je [aayaosa 6e3a ako u camo ako cy & u 7y MO-
nowone, aoy(y) <2y uyoa(x) <y z.

Jlokas oBor craBa Moze ce nponalin y [1]. IIpumernmo ga ce npumeHoM
alncrpakiyje, a KOHKperusanuje ryou npenusHocr (v o a(z) <1 z).

CraB 3.2. Ilpecauxasarwe o je ,na” axo u camo axo je v ,,1-17 axo u
camo axo je cwoy = Id.

4 ArncrpakTHa MHTEPIIPETaIja

Y oBoMm mornaB/by BuaeheMO KakO M3IJIe[a AlCTPAKTHA UHTEPIPETa-
[yja IporpaMa HallMCaHUX Ha jeJHHOCTABHOM IIPOIPAMCKOM jE3UKY J1aTOM
y nmoriaBsby 2. IIpeBeguMo mpBO CeMaHTHUKY TOT NPOTPAMCKOL je3WKa y
aICTPAKTHY CEMAHTHUKY.

Cemanrtuka Cakymbajyha cem. Amncrpakmuja Amcrp. cewm.

Bpenunoctn 7 (P(Z),Q) < (L, <)

Oneparopu +:Z —7 +:P(Z) — P(Z) af +1 b = a(y(a¥) + (%))

Tabena 1: Ancrpaxiyja KOHCTAHTH ¥ KOHCTAHTHUX M3Da3a

Tabena 1 mpeacrasba Be3y u3Mehy KOHKPETHUX BPEHOCTH U EbUXOBHUX
ancrpakiyja. KopekTHOCT alcTpakiyje BpeaHocTH & nara ca o) < z¥,



un, exusasentHo, z < y(z'). KopexrHocr ancrpaxiuje omeparopa -+
nedunncana je ua caegehn madnn: +° je KopekTHa alcTpakija ornepa-
Topa + axo u camo axo u3 afa) < af u a(b) < b* ciemm a(a+b) < af 4 bF.
Huje Temko zoKasaTu na 3a omeparop +F nedunncan y taGemn 1 Baxu
OBO CBOjCTBO.

Cemehn Kopak je amcTpaxoBaTu IpecaukaBame p @ Var — Z upo-
MeHJbUBHX Y BpenHocTu. OBO ce BpInm y jaBa Kopaka. [IpBu Kopak je:

YRy

PVar — Z) = Var — P(Z),

aR,

ar, (R1) = Mx.{p(z)| p € R}, vr, (R}) = {Day| y € R} (x)}. Hamme,
C JIeBe CTpPaHe Cy CKYIOBU IIPECIUKABarba IPOMEH/BUBUX Y BPEIHOCTH, &
BUX AIICTPAaXyjeMoO MPECTUKABABLUMA KOje CBAKOj TPOMEHJbUBO] 10/Ie/bYje
CKYIl CBIX BPEHOCTH KOj€ je Ta NMPOMEHJ/bUBA HMMaJjla y IIPECIHKABaIbIMa
onrosapajyher ckyma c JsieBe crpane. OBOM alcCTpakijoM ce I'yOu Be3a
n3Mehy IPOMEHJbUBHX Y MCTOM CTalby IporpaMa.

Jlpyru xopax je, napasuo, npehu ca P(Z) ma ogrosapajyhy amcrpax-
unjy L. OBo ce Bpumu Ha cienehu HauuH:

YRy

Var — P(Z) = Var — L,

R,

ar,(R2) = a o Ra, Yry(RY) = v o R.. Tamyaose Bese msmely ckymosa
CTama 1 IUXOBe DUHAHE AICTPAKIHje JaTe Cy Ca

P(Var — Z) Z var — L,
aR

QR = ARy © ARy, YR = YRy © VRy-
Y Tabenu 2 HaT je omucC arcTpaxiuje MPOMEH/bUBUX U M3Pa3a C IPo-

MEHJbUBUMA.
CemanTuka Cakymwmpajyha cem. Amcrp. Amncrp. cem.
[El, €Z [E]R € P(Z) [EJ*R* € L
[2], = p(z) [2]*R* = R*(x)
[[E1 + EQ]]p = [[E1]]p + [[EQ]]p [[E1 + E‘Q]]ﬁR'i = [[El]]ﬁRﬁ +4 [[EQ]]ﬁRIj

Tabena 2: Ancrpaknmja u3pasza ¢ TPOMEH/LUBAMA

IIpu Tome, [E]R npeicraBiba CKyIl CBUX BPeAHOCTH n3pasa E 3a Bpes-
wocru p € R, tj. [E]R = {[E],| p € R}. KopekTrocT ancrpaxipyje us-
pasa m3parkaBa ce Ha cjenelin HauMH: aKo je alCTPaKIMja MPeCInKaBaba
0 KODEKTHA, OHJIA je Pe3y/ITaT u3pa3a KOPEKTO ancrpaxoBad. PopMaJiHo,
axo je ar(R) < R*, ouna je ar([E]R) < [E]*R*. Hapaswo, omneparopu
ce Memajy oarosapajyhum ancrpakmujama (HIOpP. ONEPATOp + Mema ce
oneparopom +%).

Arncrpakiyja crama nporpama aata je y tabemn 3.

CemaHTHKA Cakymbajyha cem. Amncrp.  Amcrp. cem.
s:PCx (Var — Z) S:P(PCx (Var — 7)) = St PC — ({L}U (Var — L)),
as

Tabena 3: Ancrpaxija uspasa ¢ IPOMEH/bUBIMA

Osge je as(S) = Apc.ar({p| (pc,p) € S}), a az(R) je ucro mro u
ar(R) ako je R # 0, a a’r(0) = L. Hapasso, onga je 7r(R) = vr(R)



3a R# 1L u+Rr(L) =0. Koukperuzanuja ancrpaxijgje cramba IporpaMa
nata je ca vs(S*) = {(pc, p)| p € vr(S*(pc))}. Tpeocraje jour na ce BuaM
anCTpakInja HAPEeIOn.
1. axo je Prog(pc) nomena x := E, ouna je pc’ = pc+1, a RY ce nobuja
on R* mpomenom z — [E]* R,
2. ako je Prog(pc) ynaz input x, onna je pc’ = pc+1, a RY ce no6uja
on R* npomenom z — T,
3. ako je Prog(pc) ynaz print E, ouna je pc’ = pc+ 1, RY = R?,
4. ako je Prog(pc) yciosnu ckok if > 0 goto n, onza je pc’ = n, a RY
ce mo6uja on R mpomerom x — RF(x) M[1, +o0|, mru je pc’ = pe+1,
a R¥ ce nobuja ox R* npomenom x — R¥(z)M ] — 00, 0].
5. axo je Prog(pc) = halt, onna je pc’ = k, RY = Rt (mapenna Hapeba
je BaH JIOMeHa NpeciauKaBama Prog, mro 03HaIaBa HEroB Kpaj)
KopekTrocT ancrpakimje n3pazkasa ce Ha caenehin naaun: ako je (pe, p) —
(pd,p') ma({p}) < R, onna nocroju R* raxas xa je (pc, R*) — (pd’, R¥)
wa({p}) = RV
ITpumep 4.1. Heka je mat nporpam
input x
if x <= 0 goto 4
print 10/x
input y
print y*y*x
halt.

O U WN

ArncrpakTHa MHTEpIpeTanyja OBOT IIPorpaMma je

LRY — 2Rz~ T

2,R" — 4, Rz~ R¥(z)N]—00,0]]
2,R* — 3,R'[z+— R'z)N[1,+oo[]
3,R* — 4,R*

4,R* — 5 Ry~ T

5R" — 6,R*

6,R* — 17,R%

5 3akJbyvak

YV oBoM pajly onucaHa je TEOPUjCKa OCHOBA AICTPAKTHA MHTEPIIPETa-
nuja nporpama. ®opmaJsiHO je ommcaH mojam Iporpama, Hapejube, dop-
MaJIHO je yBeJeHa CeMaHTHKa jeJHOCTABHOI IIPOIPAMCKOI je3UKa y J10-
MeHy Iejaux OpojeBa, Kao U mojaM cKymna myrama. OIcaHo je Kako ce,
3601 orpaHryea Koja Cy MOCJIeUIa HeOIy YUBOCTH XaJITUHT [IpobiiemMa,
BPIIN AIIPOKCUMAaIja, KaKo 6u ce BpIInia Beprudukaimja codpTBepa C Je-
JIMMHUYHO yMarbeHOM Iperusnolnhy. 3atuM cy neduHrcann MaTeMaTHIKK
[I0jMOBH IIAPIMjAJIHO ypeheHor cKyla, pemieTke U MOTIyHEe PellleTKe, Kao
u [amyaose Beze jBa mapuumjaino ypebena ckyma. Ha xpajy je ommcano
KaKO C€ BPIIH AllCTPAKIKMja IPOrpaMa HAIMMCAHUX HA JIATOM IPOrPAMCKOM
je3uky.



JIureparypa

[1] Bruno Blanchet. Introduction to abstract interpretation. 2002.

[2] Patrick Cousot and Radhia Cousot. Systematic design of program
analysis frameworks. pages 269—-282.

[3] Xavier Rival. Abstract interpretation — semantics and applications to
verification. Ecole Normale Supérieure.

[4] A. M. Turing. On Computable Numbers, with an application to
the Entscheidungsproblem. Proceedings of the London Mathematical
Society, 2(42):230-265, 1936.

[5] Munena Byjomesuh Janmauh. Bepudwuxanmja codbrsepa — marepn-
jamm ca mpenaBama. Maremaruuku dakyarer, YHuBep3uTer y Beo-
rpaxy, Cpb6uja, 2018.



	Увод
	Скуп путања програма
	Апроксимација
	Уређење скупова
	Галуаове везе

	Апстрактна интерпретација
	Закључак
	Литература

